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ΘΕΜΑΤΑ… …………………………….ΓΙΑ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

1.Να υπολογίσετε το εμβαδόν της σκιασμένης 

      επιφάνειας του διπλανού σχήματος  

      αν (ΑΒ) = 4 cm. 

2.Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο με πλευρά  

ΑΔ=3 3cm .Το σημείο Ε είναι το μέσο της ΔΓ. 

 Με κέντρο το Ε και ακτίνα ΑΕ γράφουμε τόξο 

 ΑΒ όπως φαίνεται στο διπλανό σχήμα. Αν η γωνία ˆ 60  

να υπολογίσετε το εμβαδόν του σκιασμένου 

3.

4.Στο διπλανό σχήμα δίνεται ΟΑΓΒ τεταρτοκύκλιο   

  με κέντρο Ο και ακτίνα  2α  και τα ημικύκλια  με 

       διαμέτρους ΟΒ και ΑΜ. Αν τα ημικύκλια εφάπτονται  

       στο Ζ, να υπολογίσετε  το εμβαδόν της γραμμοσκιασμένης 

       περιοχής συναρτήσει του α. 
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5.Στον κύκλο (Κ,R) οι διάμετροι ΑΒ και ΓΔ, είναι μεταξύ τους        

  κάθετες. Με κέντρο το σημείο Γ και ακτίνα την ΓΑ, 

 φέραμε τόξο ΑΛΒ.  Να αποδείξετε ότι το εμβαδόν του 

 μηνίσκου ΑΔΒΛ είναι ίσο με το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ.   

6. Στο διπλανό σχήμα δίνεται ορθογώνιο  

τρίγωνο ΑΒΓ ( ˆ 90   ).Με διαμέτρους ΒΓ,ΑΒ  

και ΑΓ γράφουμε ημικύκλια στο ημιεπίπεδο (ΒΓ, Α). 

Να αποδειχθεί ότι το άθροισμα των εμβαδών των  

σχηματιζόμενων μηνίσκων είναι ίσο με το εμβαδόν 

 του τριγώνου ΑΒΓ.

7.Στη διάμετρο ΑΔ κύκλου  (Ο, 6a) παίρνουμε  

ΑΒ=ΒΓ=ΓΔ. Γράφοντας τα ημικύκλια με   

 διαμέτρους ΑΒ , ΓΔ εκατέρωθεν της διαμέτρου  

και τα ημικύκλια με διαμέτρους ΒΔ  και ΑΓ με όμοιο 

 τρόπο προκύπτει το πιο κάτω σχήμα. Να δείξετε  

ότι Ε1 = Ε2 = Ε3

8.Δίνεται ΑΟΒ τεταρτοκύκλιο ακτίνας 2α. 

Με διαμέτρους τις ΟΑ και ΟΒ γράφουμε  

ημικύκλια μέσα στο τεταρτοκύκλιο 

όπως φαίνεται στο σχήμα.  Να βρείτε το 

εμβαδόν της γραμμοσκιασμένης επιφάνειας 

συναρτήσει του α. 
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9. Στο πιο κάτω σχήμα  το ΑΒΓ είναι ορθογώνιο τρίγωνο  

)90ˆ( 0  με 060ˆ   και ΒΓ = 4 cm. Με κέντρο το Γ και  

ακτίνα ΒΓ γράφουμε το τόξο ΒΔ και με κέντρο το Α και 

 ακτίνα ΑΔ γράφουμε το τόξο ΔΕ. Να υπολογίσετε   

το εμβαδόν και την περίμετρο του μεικτόγραμμου  

τριγώνου ΒΔΕ.  

10. Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ  

πλευράς α. Με διάμετρο την ΒΓ 

 γράφουμε ημικύκλιο προς  

το μέρος του Α. Να υπολογίσετε  

1. το εμβαδόν του γραμμοσκιασμένου μέρους 

2. την περίμετρο του μη γραμμοσκιασμένου μέρους ΒΔΕΓ. 

11. Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι 

 τετράγωνο πλευράς 3 cm. Με κέντρο  

την κορυφή Β γράφουμε δύο τεταρτοκύκλια.  

Το ένα  με ακτίνα ΒE και το άλλο με ακτίνα AB. 

  Να υπολογίσετε το εμβαδόν της σκιασμένης 

 περιοχής. 

12.Στο διπλανό σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο 

με  Α=90ο ,  ΑΒ  =  42cm  και  ΑΓ  =  56cm. 

Με διάμετρο την  ΒΓ  σχηματίζουμε ημικύκλιο 

έξω από το τρίγωνο και με κέντρο το  Α  και 

ακτίνα την  ΑΒ  σχηματίζουμε τεταρτοκύκλιο. 

Να υπολογίσετε το εμβαδόν του μεικτόγραμμου  

σχήματος  ΔΖΒΕΓΔ. 
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13.Στο διπλανό σχήμα δίνεται ΑΒΓΔ ορθογώνιο, ΓΕΔ 

ορθογώνιο  

τρίγωνο με ,  και . Επίσης, ΒΖΕ  

κυκλικός τομέας με κέντρο Γ.   

(α) Να δείξετε ότι η ακτίνα του    κυκλικού τομέα είναι .

(β) Να υπολογίσετε το εμβαδόν και   την περίμετρο  

    της σκιασμένης   επιφάνειας.  

14. Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι  ορθογώνιο 

      παραλληλόγραμμο με πλευρές ΑΒ = 17cm και 

      ΑΔ = 12cm. Το τόξο ΒΕ  γράφεται με κέντρο Γ 

      και ακτίνα την πλευρά ΒΓ. Να υπολογίσετε το 

     εμβαδόν της σκιασμένης περιοχής.  

15. Στο διπλανό σχήμα δίνονται: 

 ΒΑΓ 90 , ΑΓ 4cm, Γ 45      και ΑΔ  τόξο κύκλου 

που γράφεται με κέντρο Γ και ακτίνα την πλευρά ΑΓ. 

Το τόξο AEB  είναι ημικύκλιο με διάμετρο την ΑΒ. 

Να υπολογίσετε την περίμετρο και το εμβαδόν της 

σκιασμένης περιοχής. 

16. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται ημικύκλιο  

με διάμετρο 8cm   και χορδή 6  .

Αν η ακτίνα ΟΓ είναι διχοτόμος τη γωνίας  

ΑΟΔ να δείξετε ότι: 

(α) 1 2 ύ έ      

(β) 
28 3ώ cm   
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